
1. Найти предел: 

   
   

  
 
    

    
 

Решение. 

   
   

  
 
    

    
    

   

   
 
     

 

       
    

   

    
 
  

    
    

   

     
 
   

 

       

    
   

   
 
       

 
    

   

  
 
       

 
   

2. Найти производную функции: 

     
         

     
             

Решение. 

       
         

     
             

 

 

 
3. Число 49 представить в виде произведения двух положительных 

множителей, чтобы сумма их квадратов была наименьшей. 

Решение. 



 
4. Составить уравнение касательной к графику функции          
 , перпендикулярной прямой         . Сделать чертеж. 

Решение. 

 



 
5. Исследовать функцию и построить схематично ее график 

            
Решение. 

                  
                  

           
 

  
                  

 

  
  

        
      

4) Интервалы знака постоянства 
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5) Четность, нечетность функции       

                                                   

График симметричен относительно оси Oy 

6) Экстремумы функции. 

Найдем производную 

              
 
                                      

                    
 

 

 

 

 

В точке с абсциссой     функция имеет максимум, так как при переходе 

через эту точку производная меняет знак с плюса на минус. 

                  
7) Интервалы монотонности функции 

При тех значениях x из области определения, где      функция возрастает 

            
При тех значения x из области определения, где      функция убывает 

            
8) Точки перегиба графика функции 

Находим вторую производную 

                
 
                                        

                          
 

 

  

 

9) Интервалы выпуклости и вогнутости графика функции. 

При тех значениях x из области определения, где       функция вогнута 

             
При тех значения x из области определения, где       график функции 

выпуклый              
10) Результаты исследования, оформляем таблицами 
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max  

Таблица для второй производной: 
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Строим график: 

 

 
6. Исследовать функцию и построить схематично ее график 

    
  

  
 

Решение. 

                         
                          
       не пересекаются 

    не пересекаются 

4) Четность, нечетность функции       

       
  

     
    

  

  
       функция нечетная 

5) Экстремумы функции. 



Найдем производную 

      
  

  
 
 

   
  

  
 

  
  

  
                          

 

 

 

 

 

В точке с абсциссой        функция имеет минимум, т.к. при переходе 

через эту точку первая производная меняет знак с минуса на плюс. 

          
  

  
    

В точке с абсциссой      функция имеет максимум, так как при переходе 

через эту точку производная меняет знак с плюса на минус. 

                      
6) Интервалы монотонности функции 

При тех значениях x из области определения, где      функция возрастает 

                     
При тех значения x из области определения, где      функция убывает 

                   
7) Точки перегиба графика функции 

Находим вторую производную 

       
  

  
 
 

 
   

  
 

        
   

  
             

 

 

  

 

8) Интервалы выпуклости и вогнутости графика функции. 

При тех значениях x из области определения, где       функция вогнута 

             
При тех значения x из области определения, где       график функции 

выпуклый               
9) Результаты исследования, оформляем таблицами 
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Таблица для второй производной: 
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Строим график: 

 
 

 


